SYNTHESE DES FONCTIONS DIFFERENTIELLES OU DERIVEES (Niveau IV+;lil)

A notre époque, on présente trop souvent en matigrada synthése de notre travail au début du
livre ou du chapitre. Afin de ne pas couper court babitudes et de ne pas vous rebuter
immédiatement sur les démonstrations historiqless f¢rais de méme. Ceci dit, pour ceux qui ne
comprenne rien a la synthése, je vous invite vivdradire les démonstrations soit classique, soit
moderne (avec le symbole de la sommation pratique ggsumer), soit les deux.

#* Deéfinition littéraire : le terme synthése (duesiynthesis, du grec sunthesis) signifie : opématio
intellectuelle (exemple : exposé oral ou écritycturé et homogéne réunissant divers éléments de
connaissances dans un domaine particulier.

# Deéfinition philosophique : démontre le contenu desclusions aprés I'étude des effets et des
causes.
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Exeption : Différentielle des fonctions constantes
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Remarque : Relation strictement non officiel et stictement personnel :

a(x+Ax)0=aC8XO(AX)O= axlX(1)=a

Différentielles des fonction monomiales " :
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Différentielles des fonctions monomiales scalaire®R® :
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Différentielle des fonctions rationnelle monomialesn®™ :
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| Différentielles des fonctions Identités Remarqusble

Différentielles des identités remarquables polynorales
f(x +h) = (a (x + h)+b)
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Différentielles des identités remarquables rationriées
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Addition de fonction

a) différentielle de Newton: Somme de fonction du premier degré:

[f(¥)=(ax+b)=U =f(U) f (x+Ax) =(a(x+ Ax) +b) = ((ax + b) + aAx)) = (U + AU)
e'{g(x) =(cx+d) =V = f(\/)z{g(x+Ax) =(c(x+Ax) +d) =((cx+d) +cAx)) =(V +AV)

fU +h)+ f(V +h) = ((ax+b) +ah)) + ((cx+d) +ch))
= f(U+V) +h)=((ax+b) +(cx +d)) +(ah) +ch))
= fU+h)+f(V+h)= (U +V)+(a+c)h)
= fU+h)+f(V +h)=(f(U +V)+(a+c)h)
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b) Différentielle de Newton: Somme de fonction de nieme degré



Opérations sur les différentielles




Produit des différentielles a la puissance n
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Z(Uavﬂ)hi représente le reste de la fonction, j'ai utillsesymbole , lu sigma dans ce cas, comme

symbole général afin de faire le lien avec le sylml® lorsqu'on effectuera le passage a la limite
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Chemin d'acces pas tout a fait au point.



Fonction rationnelle polynomiales de type U/V

Fonction rationnelle homographigue du second degr@onction hyperbolique):
i=0

zani

Soit f(x) = A0 _ (@x +ax+ag) _ i=2 =— avecj<i
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Ors par définition de la différentielle premiérelddonction monomiales du nieme degré :
f(x)=x" f'(x)=nx"?
et par définitions des dérivation succéssives daameme monomiales

F)=2 i =F'()=2 '
1 1

U =a2x2+a1x+ao U'=2aXx+q _ L
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Différentielle de fonction rationnelles polynomisle
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Fonction irrationnelle carré monomiale du premier degré (fonction racine carré)

Soit : f(X)=\/m=(1+h)1/2

Des id monomiales ddéﬁqedegré ;
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. . . ieme . ieme , . .
Fonction irrationnelle n monomiale du m~~degré (fonction racine m/n)

De : f(x) N Jym = ym/n
= f(x+h) = "(x+nM
- f(x+h) = (x+pmn
k=n
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£X -0 AX Ax-0 N Ax -0
fi(x :% = % Wx™ " gegmsn
ou
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Remarque :
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